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Naloga obravnava kondnorazseine vektorske prostore nad pol jub-
nin konutativnim obsegom. $imetridna bil ineaxna forma, imenovana tudi
skalarni  produkt doloda ortogonalno geometr i jo na vektorsken prosto-
ilto Pojem ortogonalna vektorja ohranja svoj i,e zn.ani pomenl XY o O
natanko tedaj ,  ko je X ortc lgonalen na Y.

Prostore z ortosonalno geometr i jo del imo na singularne in nesin-
gularne. Prostor imenujemo singularen, de vsebuje vsaj  en velctor,  k i
je ortogonalen na vse vektor je prostoral  de prostor takega vektor ja
ne vsebuje,  ga imenujeno nesingularen prostor"  Vektor iz Y, k i  je
ortogonalen na vse vektor je iz istega prostora imenujeno izotropen,
prostor vseh izotropnih vektor jev iz V pa i rnenujeno rad V al i  izotrop-
ni  podprostor prostora V. Singularen prostor lahko vselej  zapiFemo
kot ortogonalno vsoto prostora rad V in nesingularnega podprogtora
UcT. Nesingularni  prostor noremo zapisat i  kot  or togonalno vsoto ne-
singularnib. enorazselnih podprostorovl z drugimi besedani: nesingu-
larni  prostor ima nesingularao ortogonalno bgzo. Nesingularni  prostor
nore vsebovat i  tudi  s ingularne podprostore.  Ce j ib vsebujer poten
ina tudi  nesingularne podprostore z bazo iz izotropnih vektor jev.  To
so tako j-nenovani- hi-perbolidni pod.prostori. Dinenzija le teh je
sodo 5'bevi lo.

l ied presl ikavarni  prostorov so pomenbni izomorf izmi,  k i  ohranjajo
skalarni  produkt.  Imenujemo j ih izometr i je al i  or togonalne transfor-
naci je.  Del inao j ih na rotaci je in zrcal jenja.  Iv lnoZica vseh izometr i j

stora V na V je grupa in podnnokLca rotacij je podgrupa edinka,
al jenje,  k i  ohranja vse vektor je neke hiperravnine imenujemo si-

netr i ja glede na hiperravnino. Simetr i je so zelo pomembne, saj  vsako
izonetr i jo lahko zapiBemo kot produkt natanko dolodenega Stevi la =j--
netr i j .  O izomelr i jah ned nesingularnini  prostor i  govor i  i ' l i t tov izrek,
k i  zagotav l ja l  Ce s ta  V  in  V ' i zomet r idna pros tora ,  je  mogode vsako
izomet r i jo  podpros tora  UGV raz6 i r i t i  do  izonet r i je  p ros to : :a  V  na  Vt .
Iz tega izreka sledi jo nnoge lastnost i  nesingularnih prostorov in
nj ihovih pod.prostorov.  Ortogonalna grupa prostora V je mnoZica vseh
izometr i j  prostora V nBse..  Komutat i i rna je }e orUogonal-na Brr ipa dvo-
razseZnega prostora nad obsegom s t rerni  e lement j . .  Ortogonalne grupe
Vseir  d.rugih prostorov pa ina jo ist i  central iza ' i ;oro to je r  vsi  n j ihovi
element i  komut i ra jo ?,  is t imi  izometr i jani t

Ortogonalno geornetri jo na prostoru nad. urejenira obse6l;om nnoreno
razdel i t i  v  6t i r i  t ipe:  pozi t ivno semid.ef  in i tno,  negat ivno seraj-def i -
n i tno,  pozi-bivno clef in i tno in negabivno def in ibn.o geometr i jo.  Nesin-
gularni prostor more imeti poziti-vno d.efinitne in nega'Li.vno definitne
podprostorer Fr i  demer je dimenzi ja rnaksimalnega podprostora izbranega
t ipa natanko dolocena.
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