Kratek povzetek vsebine

Diplomsko delo obravnava razlicne aksiome, izreke in trditve, ki vel-
jajo v projektivni ravnini, povezave med njimi, razne implikacije in ekviva-
lence. Aksiomatsko podano projektivno ravnino primerjamo z afino ravnino,
s katero si skozi delo tudi veckrat pomagamo.

Prvi pomembnejsi izrek, ki ga sreCamo, je Desarguesov izrek, v nadalje-
vanju pa spoznamo $e en pomemben izrek in sicer Pappusov izrek. S po-
mocjo Hessenberovega dokaza se prepricamo, da Desarguesov izrek sledi iz
Pappusovega izreka.

Vsekakor moramo omeniti tudi aksiom P7 ali osnovni izrek o projek-
tivnosti. Iz osnovnega izreka o projektivnosti namrec sledi tako Pappusov
izrek kot tudi Desarguesov izrek. V nadaljevanju pa celo dokazemo, da iz
Pappusovega izreka sledi osnovni izrek o projektivnosti na premici, torej sta
osnovni izrek o projektivnosti na premici in Pappusov izrek ekvivalentna.

V prvem delu tako zajema naSe razmisljanje dejstva, ki veljajo v realni
projektivni ravnini. V drugem delu pa se posvetimo projektivni ravnini nad
poljubnim obsegom. Zanima nas, kateri aksiomi, izreki in trditve v pro-
jektivni ravnini nad obsegom $e vedno veljajo in za katere mora biti obseg
komutativen.

Ugotovimo, da projektivna ravnina nad obsegom vedno zados¢a Desar-
guesovemu aksiomu. Hilbertov izrek, ki ga dokazemo kot naslednjega, pa
pravi, da velja osnovni izrek o projektivnosti na premici v projektivni ravnini
natanko takrat, ko je obseg komutativen, prav tako pa takrat velja tudi Pap-
pusov izrek.

Koordinate v projektivni ravnini oziroma vpeljava koordinatnega sistema
nad nekim obsegom je naslednje, kar skuSamo raziskati. ZaCnemo z lazjim
primerom in sicer z vpeljavo koordinat v afino ravnino, pri ¢emer se nam
postavlja vpraSanje o obstoju translacije in dilatacije, za kar potrebujemo
Desarguesov aksiom. V bistvu sta ta dva problema eksistence ekvivalentna
dvema afinima oblikama Desarguesovega aksioma. To sta 8ibki in krepki
Desarguesov aksiom.

Razmisljanje zaklju¢imo z izrekom, s katerim dani projektivni ravnini na-
jdemo obseg in tako lahko toc¢kam iz projektivne ravnine pripiSemo homogene
koordinate tako, da so premice podane z linearnimi enac¢bami.
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