Povzetek

Naj bo n naravno $tevilo, ve&je od 2. Naj bo na grupi G dan predpis
oblike ¢, = [z,y], kjer je ¢, levo normiran komutator dolZine n z argumenti
iz mnozice {z,z7!,y,y"!}. Ukvarjali se bomo predvsem z vprajanjem, pod
kaksnimi pogoji je grupa G skupaj s takim predpisom Abelova. Seveda je
dovolj obravnavati le primer, ko je G grupa z dvema generatorjema.

V prvem delu je navedeno nekaj pravil za ratunanje s komutatorji, prav
tako pa je opisana korespondenca med komutatorji oblike ¢, ter izrazi v ,,sko-
raj kolobarju” - strukturi, ki je za seStevanje grupa, za mnozenje monoid, obe
operaciji pa povezuje leva distributivnost. To se kasneje izkaze za koristno
pri obravnavi nekaterih predpisov. Prav tako so navedene osnovne lastnosti
nilpotentnih grup (ta snov se na dodiplomskem §tudiju ne obravnava), po-
leg tega pa dokaZemo 8e Schmidtov izrek. V nadaljevanju si ogledamo nekaj
osnovnih rezultatov teorije Engelovih grup, posebej pa obravnavamo Engelove
grupe redov 2, 3 in 4.

Ker je obravnava predpisov ¢, = [z,y] v zvezi 8 komutativnostjo grupe v
splonem preved zahtevna, se lahko vpradamo, pod kak3nimi dodatnimi pogoji
je grupa G skupaj z danim predpisom Abelova. N. D. Gupta [1] je pokazal,
da je vsaka konéna ali resljiva grupa s predpisom oblike ¢, = [z, y] Abelova.
Pokazemo lahko Se, da je vsaka Engelova grupa reda 4 s predpisom oblike
¢n = [z,y] Abelova. Za nekatere predpise te omejitve niso potrebne, saj Ze
avtomati¢no implicirajo komutativnost.

V nadaljevanju obravnavamo primera, ko je n = 3 oziroma n = 4. Za
predpise oblike ¢3 = [z, y] je Ze v [5] dokazano, da brez dodatnih omejitev im-
plicirajo, da je grupa Abelova, v [1] pa je enako dokazano za nekaj predpisov
oblike ¢4 = [z,y]. S podobnimi tehnikami kot v [5] lahko dokazemo

Izrek Ce je na grupi G = (u,v) dan eden od predpisov oblike ¢4 = [z,], je
Abelova.
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