Povzetek

V diplomskem delu najprej predstavimo koncept majorizacije in dvojno stohasti¢nih matrik ter
izpeljemo Fanov princip maksimuma. S pomoé&jo simetriénih umeritvenih funkcij raziséemo
unitarno invariantne norme operatorjev na C* in navedemo Fanov princip dominance. Za
hermitsko n X n matriko A in primerno realno funkcijo f ustrezno definiramo f(A) ter se
seznanimo s pojmom operatorske monotonosti ter operatorske konveksnosti. Za operatorsko
monotone funkcije pois¢emo integralske reprezentacije in predstavimo zvezo s Pickovimi funk-
cijami. V drugem delu primerjamo normi |||f(A4) — f(B)||| in |||f(|4 — B|)|||, kjer sta A, B
poljubni pozitivni matriki in ||| - ||| poljubna unitarno invariantna norma. Dokazemo, da ve-
a ||| f(A) = f(B)II| < |lIf(JA = BJ)||| za poljubno nenegativno operatorsko monotono funk-
cijo f : [0,00) = R in [|[g(A) — g(B)||| > |llg(|A — B])||| za nenegativno naraicajoco funk-
cijo g na [0,00), za katero je g(0) = 0, tl_i)rglog(t) = oo in je inverzna funkcija ¢g~! operator-
sko monotona. Primerjamo tudi normi [||f(A) + f(B)||| in |||f(4 + B)||| in pokazemo, da
je [Ilf(A) + f(B)|ll > |||f(A+ B)||| za poljubno nenegativno operatorsko monotono funkcijo
f:[0,00) = R in |||g(A4) + g(B)|l| < |l|lg(A + B)||| za nenegativno narascajoto funkcijo g na
[0, 00), za katero je g(0) = 0, tl_l)rgo g(t) = oo in je inverzna funkcija g~! operatorsko monotona.
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