PovzETEK

Naloga obravnava osnove in uporabo sinteti¢ne topologije — veje
topologije, ki za osnovo vzame zveznost namesto odprtosti, za
orodje pa kategorije namesto mnozic.

Najprej pokaZemo povezavo med klasi¢no in sinteticno to-
pologijo, ki temelji na bijekciji med odprtimi podmnoZicami to-
pologkega prostora in zveznimi funkcijami v prostor Sierpinskega.
Topoloske lastnosti so tako izraZene kar z obstojem dolo¢enih zve-
znih funkcij. S pomo¢&jo lambda rauna te funkcije sestavljamo v
nove in tako dobivamo zelo kratke dokaze znanih trditev.

Ob podrobni raziskavi topologij na prostoru preslikav ugo-
tovimo, da za sinteti¢ne dokaze potrebujemo kartezitno zaprto
kategorijo, kar pa kategorija topologkih prostorov ni. Zato jo
vloZzimo v kategorijo ekvilogkih prostorov in nato dokaZzemo, da
so trditve, dokazane s sinteti¢énimi dokazi, veljavne tudi v klasi¢ni
topologiji.

Na koncu si ogledamo posplosene topoloske prostore, ki zaje-
majo vse kategorije, v katere bi Zeleli vloZiti kategorijo topoloskih
prostorov. V vegji splonosti dokaZemo nekatere povezovalne tr-
ditve in nakaZemo smer sinteti¢nih dokazov v drugih posploenih
topologkih prostorih.
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