
Povzetek

Naj bo (X,M , µ) tak merljiv prostor s σ-končno mero µ, da je L2(X,M , µ) separa-
bilen Hilbertov prostor. Operator K na prostoru L2(X,M , µ) je Hilbert-Schmidtov
integralski operator, kadar obstaja taka funkcija k iz L2(X×X,M×M , µ×µ) (imenu-
jemo jo integralsko jedro), da je (Kf)(x) =

∫
X k(x, y)f(y) dµ(y). Predpostavimo še,

da je σ-algebra M števno generirana.
V prvem delu diplomskega dela bomo obravnavali Hilbert-Schmidtove integralske

operatorje s sledjo in dokazali, da z nekaj popravki velja formula

trK =
∫
X
k(x, x) dµ(x).

V zgornji formuli bomo namreč integralsko jedro k zamenjali z neko drugo funkcijo,
dobljeno s povprečenjem funkcije k po nekih σ-algebrah, vsebovanih v σ-algebri M .
Zgornja formula očitno ne drži, ker ni niti dobro definirana, saj je funkcija k podana
le kot funkcija prostora L2(X×X,M ×M , µ×µ). Ker integriramo po diagonali
{(x, x); x ∈ X}, katere mera v prostoru X×X je nič, lahko vrednosti funkcije k
na diagonali torej poljubno spreminjamo in k ob tem ostane isti element prostora
L2(X×X,M×M , µ×µ).

V drugem delu bomo navedli potreben in zadosten pogoj, da ima pozitiven
Hilbert-Schmidtov integralski operator končno sled.

V obeh delih bosta glavni orodji za dokazovanje Doobov konvergenčni izrek za
martingale in Doobov izrek o maksimalnosti. Pomembna lastnost izrekov, ki so
predstavljeni v diplomskem delu, je, da ne predpostavljajo zveznosti integralskega
jedra in veljajo na zelo splošnem merljivem prostoru. Za prostor (X,M , µ) dodatno
namreč predpostavimo le, da je σ-algebra M števno generirana.
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