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VpraSanje limitnega vedenja vsot neodvisnih sluEajnih spre-

izvira iz Poissonovega izreka: de je dano tako zapored je

poskusov

* 1 1

3n1 ' ?n2' ' ' trrn

da so poskusi v vsaki vrst i  med seboj neodvisni,

v vsakem poskusu iz n-te vrste verjetnost Pn, ki

spreminja tako, da je

l im np =A
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velja za irekvenco b

l im P (bn
I l - o

za vsak cel nenegativen k.

Zastavimo vpra5anje splo5neje. Vzemimo dvojno zaporedje

sludajnih spremenljivk

x1r.  ,  x !2 ' , Xlk1

1n

S C

de ima dogodek D

od vrste do vrste

- dogodka v n-t i  vrst i  relaci ja

= k)  = lnke-)7 i . r

xzL' xzz ' *ru,

Xn1, XnZ, , Xrkl

Spremenliivke ". t vsaki ;"; ;"a seboj neodvisne in lgg 
kr, = oo .

Zanima nas h katerim limitnim porazdelitvam lahko konvergi-

ra z rastodim n porazdelitvena funkcija vsote

zn= xn: + xn2 + f  Xtk. ,  -  An ( 1 )

za pqimerno izbrane A* in kak5ni so pogoji  te konvergence" ee ne bi

postaVfli dodatnih pogojev, bi bila lahko poljubna porazdelitvena funkci-

ja F(x) limita porazdelitev zgornjih vsot. Nai bo npr. spremenljivka Xrr,

porazdeljena po zakonu F(x), vse druge spremenljivke v isti vrsti pa naj
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imajo z  ver je tnost jo  1 vrednost  0 .  de postav imo 5e Ar ,  = 0,  so vse

spremenlj ivke (1) porazdeljene po zakonu F(x), ki je tako hkrati  tudi

l imi tna porazdel i tev vsot  (L) .

Za vsote (1) bomo zahtevali  posebne lastnosti,  ki j ih bomo

natadneje oblavnavali  v V. Povedali bomo tudi razl idne oblike potreb-

nih in zadostnih pogojev za obstoj l imitne porazdeli tve. Te izreke bomo

lahko uporabil i  za ugotavl janje pogojev za konvergenco k nekemu dane-

mu l imitnemu zakonu.

Bavli  in Hindin sta dokazala, da je vsaka porazdeli tvena

r-unkcija, ki je l imita porazdeli tvenih funkcij  vsot (1) neomenjeno delj i-

v a .

Pri dokazovanju izrekov se bomo skl icevali  na nekatere 2e

znane lastnosti" porazdeli tvenih in predvsem karakterist idnih runkcij .

Brez dokazov navedimo nekaj najvedk rat uporabljenih izrekov"

IZREK 1. Da porazdeli tvene iunkcije Fr.(x) Sibko konvergira-

jo k funkcij i  F(x) je potreben in zadosten eden od obeh pogojev

(1) ] im F-(x) = F(x) v vsaki toEki x, v kateri je porazdeli tvena f.unkcija
II+ oo I 't

F(x)  zvzena ,

(2) l im F-(x) = F(x) na neki mnoZici C, ki je povsod gosta na realni
I I  ' €  I I

premic i .

Kot je znano, je karakterist idna runkcija r(t) sludajne spre-

menlj ivke X delinirana

t' ,(t) = E("itX) =.;f-" i t*dF(x)
r \  - t s

I(arakteristidna runkcija je enakomerno zvezna na

( - - 4 t < € ) .

vsem del' inicijskem

o b m o 6 j u ,  l ' ( t ) l S  L  z a  v s a k  t  i n  i ( 0 )  -  1 .

IZP'E'K 2. Karakteristidna runkcija vsote neodvisnih sludajnih

spremenljivk je produkt karakteristidnih i'unkcij dlenov.

IZREK 3. Karakterist idna funkcija je natanko dolodena s svo-

jo porazdeli tveno iunkcijo in obratno"
'  

IZF"F, I< 4,  de so in( t )  in  i ( t )  karakter is t idne ,unkc i je  po lazde-

l i tcv . t , ' r r (x)  in  I r (x)  in  dc i "  \ i l : . I r , , (x)  
= f , ' (x) ,  potenr  je  

JSn i , . ( t )  =  i ( t )
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enakonierno na vsakem omejenem intervalu za t,

IZ&EK 5. de je frr(t) karakteristidna 
'funkcija porazdelitve .

Frr(x) in fn(t) konvergirajo, ko n aa , za vsak t, k zvezni kunkcii i  f( t),

potem porazdelitev Frr(x) Sibko konvergira k porazdelitvi F(x) s karak-

terist idno funkcijo f (t).
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