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Vprasanje limitnega vedenja vsot neodvisnih slu€ajnih spre-

menljivk izvira iz Poissonovega izreka: Ce je dano tako zapored je

poskusov
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da so poskusi v vsaki vrsti med seboj neodvisni, in ¢e ima dogodek D
v vsakem poskusu iz n-te vrste verjetnost p,, ki se od vrste do vrste

spreminja tako, da je
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za vsak cel nenegativen k.
Zastavimo vpraSanje sploSneje. Vzemimo dvojno zaporedje

sluajnih spremenljivk
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Spremenljivke so v vsaki vrsti med seboj neodvisne in %11_£r.'1° k, =oco .
Zanima nas h katerim limitnim porazdelitvam lahko konvergi-
ra z rastoCim n porazdelitvena funkcija vsote
Zn = an + Xn2 + & o . g Xnkn = An (1)
za primerno izbrane An in kaksni so pogoji te konvergence. Ce ne bi

postai?’ﬂi dodatnih pogojev, bi bila lahko poljubna porazdelitvena funkci-

ja F(x) limita porazdelitev zgornjih vsot. Naj bo npr. spremenljivka an

porazdeljena po zakonu F(x), vse druge spremenljivke v isti vrsti pa naj




imajo z verjetnostjo 1 vrednost 0. Ce postavimo Se An = 0, so vse
spremenljivke (1) porazdeljene po zakonu F(x), ki je tako hkrati tudi
limitna porazdelitev vsot (1).

Za vsote (1) bomo zahtevali posebne lastnosti, ki jih bomo
natacneje obiravnavali v V. Povedali bomo tudi razliéne oblike potreb-
nih in zadostnih pogojev za obstoj limitne porazdelitve. Te izreke bomo
lahko uporabili za ugotavljanje pogojev za konvergenco k nekemu dane-
mu limitnemu zakonu.

Bavli in Hin€in sta dokazala, da je vsaka porazdelitvena
iunkcija, ki je limita porazdelitvenih funkcij vsot (1) néomenjeno delji-
va.

Pri dokazovanju izrekov se bomo sklicevali na nekatere zZe
znane lastnosti porazdelitvenih in predvsem karakteristiénih runkcij.
Brez dokazov navedimo nekaj najveckrat uporabljenih izrekov.

IZREK 1. Da porazdelitvene iunkcije Fn(x) Sibko konvergira-
jo k funkciji F(x) je potreben in zadosten eden od obeh pogojev
(1) %lr& Fn(x) = F(x) v vsaki toCki x, v kateri je porazdelityena f:unkcije(

F(x) zvzena,
(2) %11_13.10}?‘ (x) = F(x) na neki mnoZici C, ki je povsod gosta na realni
premici,

Kot je znano, je karakteristiéna runkcija 1i(t) slufajne spre-
menljivke X deiinirana

£ (0) = B(el%) =-Z°eitx
Karakteristi¢na .unkcija je enakomerno zvezna na vsem delinicijskem

dF(x) (-0 L t<oo),

ocbmodju, li(t)l£1 za vsak t in £(0) = 1.

IZREK 2. Karakteristina iunkcija vsote neodvisnih sluéajnih
spremenljivk je produkt karakteristi¢nih ifunkcij &lenov.

IZREK 3. Karakteristi¢na funkcija je natanko doloena s svo-
jo porazdelitveno iunkcijo in obratno.

IZREK 4. Ce so k‘n(t) in i(t) karakteristiéne i(unkcije porazde-

litev lb‘n(x) in Plx) in e je ]1i1.l.x.‘..1‘11(x) = I'(x), potem je lll'{ll.\.in(t) = f(t)




e

enakomerno na vsakem omejenem intervalu za t.

IZREK 5. Ce je i‘n(t) karakteristi¢na funkcija porazdelitve
Fn(x) in fn(t) konvergirajo, ko n-=ee, za vsak t, k zvezni kunkeciji (t),
potem porazdelitev Fn(x) Sibko konvergira k porazdelitvi F(x) s karak-

teristiéno funkcijo i(t).
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