Povzetek

Vsako zvezno funkcijo na [a,b] ali T lahko poljubno dobro enakomerno aproksimi-
ramo z algebrai¢nimi ali trigonometri¢nimi polinomi. Pri tem nam pomagajo izbrani
linearni operatorji; Bernsteinov operator B, poisce aproksimacijsko funkcijo v pros-
toru algebrai¢nih polinomov, operator o, aritmeticne sredine delnih vsot Fourierove
vrste pa v prostoru trigonometri¢nih polinomov.

Velja celo splosnejse dejstvo, ce namesto prostora polinomov vzamemo poljubno
algebro zveznih funkcij. Po Stone-Weierstrassovem izreku lahko namre¢ vsako zvezno
funkcijo poljubno dobro aproksimiramo s funkcijami iz realne algebre funkcij, ce ta
lo¢i vsaki dve tocki, ki ju lo¢i funkcija. Ce algebra lo¢i vse totke intervala, je tore]
gosta v prostoru zveznih funkcij.

Med funkcijskimi prostori, ki jih obravnavamo pri aproksimaciji, imajo pomembno
vlogo preureditveno invariantni prostori. Mnogi aproksimacijski izreki, ki jih upora-
bljamo v prostorih C ali L?, veljajo v splosnih preureditveno invariantnih prostorih.
Priskrbijo nam tudi orodja za ocenjevanje norm operatorjev na teh prostorih.

V vsakem konénodimenzionalnem podprostoru Banachovega prostora X obstaja za
ysako funkcijo iz X element najboljse aproksimacije. V n-dimenzionalnem Haarovem
podprostoru prostora zveznih funkcij je najboljsa aproksimacija funkcije f celo
enoli¢no dolo¢ena: P je polinom najbolje aproksimacije natanko takrat, ko zavzame
razlika f — P vrednosti ||f — P|| alternirajoce v n 4 1 totkah. Polinom je dolocen
torej s sistemom n + 1 enacb z n + 1 neznankami.

Na tak na¢in poteka v Haarovem sistemu tudi konstrukcija polinoma najboljse
aproksimacije; najprej izberemo n 4 1 tock, reSimo sistem, nato pa po korakih spre-
minjamo te tocke in ponovno resujemo sistem, dokler ne dobimo polinoma najboljse
aproksimacije ali pa njegovega dovolj dobrega priblizka.
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