
Povzetek

Une function entière, qui ne devient jamais ni à a ni à b est
nécessairement une constante. (Cela funkcija, ki ni nikjer
enaka niti a niti b, mora biti konstantna.)

– E. Picard, 1879

Sinusna funkcija zavzame kot vrednosti vsa kompleksna števila; eksponetna funkcija
izpusti le vrednost 0. Ta primera sta značilna za obnašanje celih funkcij. Slavni izrek E.
Picarda pravi, da vsaka nekonstantna funkcija ne zavzame kvečjemu ene vrednosti. Ta
tako-imenovani Mali Picardov izrek je presenetljiva posplošitev Liouvilleovega izreka.

Pomembna je opazka A. Blocha, o togosti gladke funkcije, da velikost lokalne spre-
membe holomorfne funkcije zahteva vsebovanost sorazmerno velikih diskov v sliki. Po-
drobnosti so podrobneje obravnavane v 1. poglavju. Celim funkcijam je namenjeno 2.
poglavje. Mali Picardov izrek pridobimo z uporabo Blochovega izreka in leme Landaua,
potem si ogledamo zanimivi uporabi.

V 3. poglavju predstavimo klasični izrek Schottkya. Ta vodi do Landauejeve po-
splošitve Malega Picardovega izreka na disk in izrekov Montela in Vitalija o normalnih
družinah holomorfnih funkcij na območju G. Bistvena singularnost holomorfne funkcije je
tema 4. poglavja. Kratek dokaz Velikega Picardovega izreka je podan na podlagi Monte-
lovega izreka.

Da se lahko spoprimemo tudi z meromorfnimi funkcijami, njihove vrednosti opazujemo
na Riemanovi sferi. Martyjev izrek v 5. poglavju je ekvivalent Montelovega izreka o
lokalni omejenosti normalnih družin za meromorfne funkcije. Pokažemo, da Möbiusova
transformacija ohranja normalnost družine. Potem na podlagi konvergentnih zaporedij
opazujemo singularnosti meromorfnih funkcij.

Liouvilleov izrek pravi, da je omejena cela funkcija konstanta. Montelov izrek trdi, da
je na vsakem območju, omejena družina funkcij normalna. Takšno korespondenco med
celimi funkcijami in normalnimi družinami je opaziti tudi pri drugih lastnostih funkcij.
Tem hevrističnem principu pravimo Blochov princip, ki je tema 6. poglavja. Predstavimo
najbolj osnovni obliki Zalcmanove leme in principa, slednji poda zadosten pogoj, da je
družina funkcij na območju G normalna.

V zadnjem poglavju posplošimo Montelov in Veliki Picardov izrek.

Diplomsko delo sem skušal čim bolj slikovno opremiti in poiskati vsaj nekaj primerov
k izrekom in trditvam. Dokazi so, upam da, berljivi. Želim prijetno branje.
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C kompleksna ravnina
C
× punktirana kompleksna ravnina C\{0}

∆ enotski disk {z ∈ C; |z| < 1}
∆× punktiran enotski disk ∆\{0}
G območje
K kompaktna množica
F , G družina funkcij
D(a, r) odprt disk s sredǐsčem v točki a in radijem r
C

k
C ∪ {∞} kompaktificirana kompleksna ravnina

O(G) holomorfne funkcije na območju G
M(G) meromorfne funkcije na območju G

G območje G ∪ ∂G
E.P.K. okraǰsava za konvergenco - enakomerno po kompaktih
N(f) ničle funkcije f
P (f) poli funkcije f
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